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Exercice 1

¶ a Montrer que (∀n ∈ N∗) ;
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1
√

2
+

1
√

2
+ .... +

1
√

n
>
√

n

· Soient E un ensemble, A et B deux parties de E.

a Montrer que (A ∪B)\(A\B) = B

b Montrer que A ∪ (A ∪B) = A ∪B

Exercice 2

On considère l’ensemble E =
{ √

x

1 + x
/x ∈ R+∗

}

¶ Montrer que
2
5
∈ E, et 1 /∈ E

· Montrer que E ⊂
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1
2

]

¸ Montrer que
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¹ En déduire que E =
[
0;

1
2

]

Exercice 3

On considère l’application f définie par:
f : R → R+

x 7→
1

√
x2 − x + 1

¶ Montrez que (∀x ∈ R) : f(1− x) = f(x). f est-elle injective?

· a Vérifier que (∀x ∈ R) : x2 − x + 1 =
(
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1
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+
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b En déduine que (∀x ∈ R) : f(x) 6
2
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3
3

. f est-elle surjective?

¸ Montrer que f (R) =
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¹ Soit g la restriction de f sur

[
1
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; +∞
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a Montrez que g est injective

b Montrer que l’application g est une bijection de
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[
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 dont vous préciserez

l’application réciproque f−1.
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